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Thème 6 – Fonction de production  
 
 
A définir :  
 
Les facteurs de production 
Facteur fixe / facteur variable 
Productivité et gains de productivité  
La loi de la productivité marginale décroissante 
La fonction de production de Cobb-Douglas 
Le  taux marginal de substitution technique 
Le sentier d’expansion 
 
 
Questions 
 

A)  Soit la fonction de production suivante :   𝑓(𝐾, 𝐿) = √𝐾. 𝐿 
Indiquer la forme générale des isoquants et représenter l’isoquant lorsque  f(K,L) = 1.  
Déterminer le TMST lorsque  L = 2  et  K = 0,5   puis indiquer la signification du résultat 
obtenu.  
 
B)  Soit la fonction de production suivante, où  x et  y  représentent respectivement les 
quantités de facteur travail et capital  : 
  f(x,y) = (x.y) / (2.x + y) pour   x > 0   et   y > 0 
Calculer et interpréter l'élasticité de substitution. 
 
 
Exercices 
 
 
I - Linéarité et non-linéarité du sentier d'expansion 



Soit  f  une fonction de production du type Cobb-Douglas,  

définie de  IR+*  x  IR+*   dans  IR+*   :   q  =  f ( x , y )  =   x1/2 . y1/3      
[ où x et y sont les quantités de facteurs employés ].     
px et  py   représentent respectivement les prix des inputs x et y  vendus par  Durand. 

 
a - En supposant que le producteur Dupont dispose d'un budget Bo  (Bo > 0), établir : 



 
 

 
 

 - l'équation du sentier d'expansion. 
 - les fonctions de demande en inputs du producteur, 
b - Si  px =  py = 2   et  Bo = 20 , calculer les coordonnées du point candidat et la valeur de 

q  associée à ce programme de production. 
 
 
 
Imaginons maintenant que Durand se trouve dans une situation de force face au 
producteur Dupont en ce qui concerne l'input  x : Durand augmente son prix de vente 
lorsque Dupont accroît ses commandes. La relation permettant de définir le prix de cet 
input est la suivante : 

px = 2 + (x1/2
/10).    On suppose que  py   et  Bo  n'ont pas varié (référence question b -). 

 
c - Calculer l'équation du nouveau sentier d'expansion. 
d - Fournir une valeur approchée du nouveau  programme de production 
e - En déduire la quantité produite et conclure par rapport à la question b -. 
 

   

 
II - Effet de revenu - effet de substitution - effet total (méthode de J. Hicks) 

 
Soit  f  une fonction de production du type Cobb-Douglas,  

définie de  IR+*  x  IR+*   dans  IR+*   :   z  =  f ( x , y )  =   x1/4 . y1/4      
[ où x et y sont les quantités des facteurs X et Y ].     
Cette production s'effectue sous la contrainte budgétaire  suivante :   3.x + y = 20 
 
a - Déterminer l'équation de la ligne de niveau associée à une production   de : 

z = (100/3)1/4 .  
b - A l'aide du lagrangien, déterminer  le(s) point(s) candidat(s) de cette fonction de 
production sous la contrainte budgétaire. 
c - Quelles sont les conséquences d'un doublement du prix de Y (ceteris paribus) ? 
 
 


